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10.

. Jacek chce odwiedzi¢ Kacpra. Po drodze od domu Jacka do domu Kacpra znajduje sie las. Przez las

prowadzi 5 $ciezek, a od lasu do domu Kacpra 4 $éciezki. Na ile sposobéw Jacek moze zaplanowaé
tras¢ do domu Kacpra i z powrotem, jesli nie chce i8¢ dwa razy ta sama Sciezka? Idac w obie strony
Jacek musi przejs¢ przez las.

. W rzedzie ustawiono sto odwaznikéw o masach 1,2,...,100 graméw. Czy da sie tak ulozy¢ te

odwazniki na dwéch szalkach wagi, by ta byta w réwnowadze?

Oblicz sprytnie
4—-8+12—-16+ ...+ 396 — 400.

. Jaki kat tworzy wskazowka godzinowa zegara ze wskazdéwka minutowa o godzinie 3:447

. Jak co wakacje Krzysiek pomagal na rodzinnej farmie. Pewnego dnia dostal za zadanie spakowaé

arbuzy do skrzynek. Okazalo sie, ze zarowno, gdy pakowal je po 11, jak i po 13, zostawaly mu dwa
arbuzy. Krzyéka ciekawi ile jest arbuzéw, ale nie potrafi do tylu doliczyé, wie natomiast ze jest to
wiecej niz 100, a mniej niz 200. Ile arbuzéw dostal do zapakowania?

. Na prostej [ zaznaczono cztery punkty A, B, C, D w tej kolejnosci. Punkt E znajduje sie poza prosta

[, przy czym
AB =BE, CD =CE, <AEB = 30°, <CED = 20°.

Oblicz kat <BEC.

. Basia musi zaptaci¢ w sklepie 41 zt. Ma 37 monet jednoztotowych i 13 monet dwuztotowych. Na ile

sposobdéw moze zaptaci¢? Dwa sposoby uwazamy za takie same, jesli Basia uzyje tylu samych monet
o nominale 1 zl oraz tyle samo monet o nominale 2 zt.

. Ile zer na koncu ma liczba

2000 - 2001 - 2002 - . .. - 20237

Czy istnieje liczba naturalna taka, ze do napisania obok siebie tej liczby jak i jej kwadratu uzyjemy
tacznie wszystkich cyfr od 0 do 9, i kazdej cyfry doktadnie raz?

Znudzony Adam zaczal wypisywaé kolejne liczby naturalne, ktérych zapis dziesietny nie zawiera
cyfry 3, zaczynajac od 0. Pierwsze kilka liczb, ktére wypisal to

0,1,2,4,5,6,7,8,9,10,11,12, 14, ..,29, 40, . ..

Poniewaz miat bardzo duzo wolnego czasu, zdazyt ich wypisaé¢ az dwiescie dwie. Jaka jest ostatnia
liczba, ktéra wypisal Adam?
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Rozwigzania zadan (klasy 4-6 SP)

. Jacek musi wybra¢ dwie rézne Sciezki przez las i dwie rézne miedzy lasem a domem Kacpra, przy
czym kolejnos¢ ma tutaj znaczenie znaczenie. Zatem na droge w jedna strone ma wyboréw

5-4 = 20.
Na droge powrotna pozostaja mu 4 $ciezki przez las i 3 od domu Kacpra do lasu, czyli wyboréw ma
4-3=12,

co razem daje

12 - 20 = 240.

. Podzielmy nasze 100 odwaznikéw na 25 grup po cztery kolejne. Jedli na lewej szalce potozymy
pierwszy i czwarty odwaznik z danej grupy, a na prawej drugi i trzeci, waga bedzie zréwnowazona
zgodnie z tozsamoscig

a+(a+3)=(a+1)+ (a+2).

Zatem, jesli zrobimy to dla wszystkich grup, otrzymamy zréwnowazong wage.

. Mozemy to wyrazenie ponawiasowac

(4—8) + (12— 16) + - - - + (396 — 400) = 50 - (—4) = —200.

. Kat wskazéwki minutowej wzgledem pionu w stopniach wynosi

360 4 _ 264
60
Kat wskazéwki godzinowej
3-60+44 224
360 ——— =360 — = 112.
12 - 60 720

Zatem kat miedzy nimi w stopniach wynosi

264 — 112 = 152.

. Niech n bedzie szukana liczba. Wtedy n — 2 jest miedzy 98 a 198. Ponadto liczba n—2 jest podzielna
zaréwno przez 11, jak i 13. Poniewaz 11 i 13 pierwsze, to n — 2 musi mie¢ obie je w rozkladzie na
czynniki pierwsze, wiec musi by¢ podzielna przez

11-13 = 143,

co z ograniczenia na rozmiar n daje
n — 2 = 143,

czyli
n = 145.



6.

10.

Poniewaz tréjkat ABFE jest rownoramienny, mamy

<FEAB = 30°
i z sumy katéw w tym trdjkacie

<EBA =180° — 30° — 30° = 120°.
Poniewaz kat <EBC jest uzupelniajacy do <FBA, to
<EBC = 180° — <FBA = 60°.

W analogiczny sposob, korzystajac z tréjkata EC' D mozemy obliczyé

<ECB = 40°.
Zatem z sumy katéw w trdjkacie BEC

<BEC =180° — <ECB — <EBC = 80°.

. Basia moze uzy¢ od 2 do 13 monet dwuzltotowych, zatem mozliwosci jest

13-2+1=12.

. Rozwazmy najpierw iloczyn bez 2000. Sg w nim doktadnie cztery liczby podzielne przez 5, a zadna

nie jest podzielna przez 25. Zatem, poniewaz ten iloczyn jest podzielny przez 16, ma doktadnie cztery
zera na konicu. Pomnozenie przez 2000 doda trzy zera — poniewaz 2000 ma doktadnie trzy piatki w
rozkladzie na czynniki pierwsze, nie pojawi si¢ zadne dodatkowe zero. Lacznie zer bedzie 7.

. Liczba cyfr tej liczby i jej kwadratu musiataby tacznie wynosié 10. Liczba cyfr kwadratu liczby ros$nie

wraz z ta liczbg. Liczba 9992 ma 6 cyfr, czyli 999 oraz 9992 maja lacznie 9 cyfr. Szkukana liczba
musi byé wieksza niz 999. Liczba 10002 ma z kolei 7 cyfr, czyli lacznie z 1000 ma ich 11. Stad, nie
istnieje liczba o wlasnoéci postulowanej w tresci zadania.

Adam wypisze 9 liczb jednocyfrowych oraz 8 - 9 = 72 liczb dwucyfrowych. Liczb trzycyfrowych bez
cyfry 3 jest 8-9 -9, co jest wieksze niz 200, zatem ostatnia liczba wypisana przez Adama bedzie
trzycyfrowa. Po liczbach dwucyfrowych wypisze on 1-9 -9 = 81 liczb trzycyfrowych zaczynajacych
sie od 1, co razem daje 162 wypisane liczby. Liczba, ktérej szukamy, to 40. liczba ktérag wypisze
potem.

Poniewaz liczb bez 3 zaczynajacych sie od 2 jest 81, to poczatkowa cyfra ostatniej liczby Adama to
2. Dla kazdej cyfry dziesigtek poza 3, Adam wypisze 9 liczb z ta cyfra dziesiatek. Poniewaz

40=4-9+4,

to cyfra dziesigtek bedzie piata dostepna cyfra — 5, a cyfrg jednoSci czwarta dostepna cyfra — 4.
Zatem jako dwiescie druga Adam napisze liczbe 254.



