9. Iranska Olimpiada Geometryczna

Poziom Sredniozaawansowany
14 pazdziernika 2022

Upublicznianie ponizszych tresci jest zabronione do momentu udostepnienia ich na
oficjalnej stronie olimpiady: igo-official.com

Zadanie 1. Na rysunku ponizej zachodzi rowno$¢ AX = BY. Wykaza¢, ze /XDA = /ZCDY .
A X Y B

Zadanie 2. Dwa okregi w; 1 wy o rownych promieniach przecinaja sie w punktach £ i X. Punk-
ty C, D leza na okregach, odpowiednio, wy,ws. Proste rownolegte do prostych XC oraz XD, i
przechodzace przez E, przecinaja wo,w; w punktach, odpowiednio, A, B. Zatézmy, ze prosta C'D
przecina okregi wy, ws po raz drugi w punktach, odpowiednio, P, ). Wykaza¢, ze punkty A, B, P, Q)
leza na jednym okregu.

Zadanie 3. Niech O bedzie srodkiem okregu opisanego na trojkacie ABC. Punkty M i N leza
na bokach, odpowiednio, AC' i BC tego trojkata. Punkty P i @) leza po tej samej stronie proste;j
MN co punkt C, przy czym spelniony jest warunek ACMN ~ APAN ~ AQM B (w doktadnie
takiej kolejnosci odpowiadajacych sobie wierzchotkéw). Wykazaé¢, ze OP = OQ).

Zadanie 4.

Dwa wielokaty proste P, () nazywamy zgodnymi, jesli istnieje taka dodatnia liczba caltkowita k,
ze mozemy podzieli¢ wielokat P na k parami przystajacych wielokatéw podobnych do @, oraz
mozemy podzieli¢ () na k parami przystajacych wielokatéw podobnych do P. Wykazaé, ze dla
kazdych dwoch parzystych liczb catkowitych m,n > 4, istnieja dwa zgodne wielokaty majace
odpowiednio m i n bokéw.

Uwaga: Wielokat prosty to wielokat, ktérego zadne dwa boki si¢ nie przecinaja.

Zadanie 5. Niech ABCD bedzie czworokatem wpisanym w okrag w o srodku w O. Niech P
bedzie punktem przeciecia przekatnych AC i BD. Niech ) bedzie punktem lezacym na odcinku
OP. Oznaczmy przez E i F rzuty prostokatne punktu ) na proste, odpowiednio, AD i BC.
Punkty M i N leza na okregu opisanym na tréjkacie QEF i spetniaja warunki: QM || AC oraz
QN || BD. Wykazaé, ze proste M E i NF przecinaja sie na symetralnej odcinka C'D.

Czas trwania konkursu: 4 godziny i 30 minut.
Za kazde zadanie mozna uzyska¢ maksymalnie 8 punktow.



