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ZASTOSOWANIE TWIERDZENIA PTOLEMEUSZA

Twierdzenie Ptolemeusza. lloczyn dtugosci przekginych czworokgta wpisanego w okrgg jest
rowny sumie iloczynow dlugo$ci przeciwleglych bokow tego czworokqgla.

10.

Niech X dowolny punkt na okregu opisanym na tréjkacie réwnobocznym ABC. Wykaz,
ze najwiekszy z odcinkow X A, X B, XC jest réwny sumie dwoch pozostatych.

Dowolny okrag przechodzacy przez wierzchotek kata odcina na jego ramionach odcinki o
dtugosciach m i n, a na dwusiecznej o dlugosci [. Wykaz, ze stosunek mTJ“” nie zalezy od
potozenia okregu, ani jego promienia.

Na przeciwprostokatnej zbudowano kwadrat na zewnatrz. Wyznacz odlegto$é wierzchotka
kata prostego od Srodka symetrii kwadratu wiedzac, ze suma przyprostokatnych m.

Trojkat ABC' wpisano w okrag. Oznaczmy przez m,n, k odlegtosci pewnego punktu X
lezacego na okregu od bokéow BC', AC, AB. Wykaz, ze - = %+ %, gdzie a, b, ¢ - dtugosci
bokéw BC, AC, AB.

Niech ABCDFEFG siedmiokat foremny. Wykaz, ze ﬁ + ﬁ = ﬁ.
Dtugosci bokow trojkata ABC tworza ciag arytmetyczny (b > a > ¢). Jesli na trojkacie
opisa¢ okrag i przedtuzyé¢ dwusieczna Al do przeciecia z okregiem w punkcie W, to
Al = IW, gdzie I $rodek okregu wpisanego (incentrum).

Wykaz, ze w trojkacie ostrokatnym suma odleglosci srodka okragu opisanego od bokéw
trojkata réwna jest sumie promieni okregéw opisanego i wpisanego.

W trojkat ABC wpisano poétkole tak, ze srednica potkola zawiera sie w boku BC'. F}, Fy
punkty stycznosci z ramionami trojkata. Dwusieczna kata BAC' przecina okrag opisany
na trojkacie w punkcie W. Dowies¢, ze pole trojkata S = %FlFQ - AW.

W trojkacie ABC punkty A, Ms, Ms, Ly, leza na jednym okregu. Wykaz, 7e av/2 = b +c,
gdzie My i M3 srodki bokow AC' i AB odpowiednio, L; - punkt przeciecia sie dwusieczne]
/BAC 7z BC.

Proste wyznaczone przez dwusieczne katow A, BiC' trojkata ABC przecinaja okrag opisany
na tym trojkacie odpowiednio w punktach L, Lo i L3. Udowodnij, ze Al + BLy+CL3 >
AB+ BC + AC.

Jest taki zwyczaj w Rosji -
wieczorami zajmowacé sie geometria
- ludowe (ros.)



