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10.

. Na stole leza trzy kartki papieru. Na kazdej z nich jest napisana inna, niezerowa cyfra. Ulozono z

nich dwie liczby trzycyfrowe: najwieksza i druga co do wielkosci. Okazalo sie, ze ich suma wynosi
1233. Jakie cyfry byty na kartkach?

. W klasie VI jest 26 uczniow. Udowodnié, ze mozna wskazaé¢ 6 uczniéw tej klasy, ktorzy mieszkaja

przy tej samej ulicy lub 6 uczniéw, z ktorych kazdy mieszka przy innej ulicy.

. Jezeli podzielimy 100 przez p to otrzymamy m i reszte 6. Ile wynosi p i m, jesli wiemy, ze p jest

liczbg pierwsza?

. Ile jest tréjkatéw na rysunku na dole strony?

. Stosik trzech kubkéw, wlozonych jeden w drugi, ma 20 centymetréw. Stosik pieciu kubkow ulozonych

tak samo ma 26 centymetréw. Jaka wysokos¢ ma stos 9 kubkow?

. 99% objetosci litra mleka stanowi woda. Ile trzeba odparowaé¢ wody, stanowila ona 98% objetosci

ptynu?

. Ile jest trojkatéw réwnoramiennych, ktére maja boki o dtugosciach calkowitych oraz w ktérych

najdtuzszy bok ma dtugosé 20267

. Liczba a w zapisie dziesietnym to 999 dziewiatek. Ile dziewiatek ma w zapisie dziesietnym liczba

11-a?

. Ile dzielnikéw ma liczba 20257

Jeden z katéw trojkata prostokatnego ma miare o 50% wieksza niz inny kat tego tréjkata. Jaka jest
miara najmniejszego kata tego tréjkata?
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Rozwigzania zadan (klasy 4-6 SP)

. Niech a > b > ¢ beda cyframi zapisanymi na kartkach. Z warunkéw w treéci wiemy, ze (100a + 10b +
¢) + (100a + 10c + b) = 200a + 11b + 11c = 1233 = 1200 + 33. Jezeli a < 6 to suma jest mniejsza
od 200 -6 + 11(9 + 8) = 1187 zatem a > 6. Z drugiej strony, jesli a > 6, to suma bedzie wieksza niz
7200 = 1400. Zatem a = 6. Wtedy wiemy, ze 11(b + ¢) = 33. Poniewaz b,c # 0, tob=21ic=1.
Sprawdzenie: 621 + 612 = 1233.

. Jezeli istnieje ulica, przy ktérej mieszka 6 lub wiecej uczniéw, to warunek jest spetniony. Jezeli nie to
przy kazdej ulicy mieszka co najwyzej 5 uczniéw. Ulic, przy ktorych mieszka jaki$ uczen, jest wiecej
niz 5, bo 5-5 = 25 < 26. Mozemy zatem wybraé¢ 6 réznych ulic i po jednym uczniu mieszkajacym
przy kazdej z nich.

. pjest rozne od 11 2, bo przy dzieleniu 100 przez p otrzymaliSmy niezerowa reszte. 7 tresci pm+6 =
100, wiec pm = 94. Liczbe 94 mozemy zapisa¢ jako iloczyn dwoch liczb catkowitych na dwa sposoby:
94 =94 -1 =47-2. Poniewaz p > 2 i p jest pierwsze, widzimy ze p =47 i m = 2.

. Zauwazmy, ze kazdy trojkat ma przynajmniej jeden wierzchotek na dolnym boku. Policzymy osobno
tréjkaty z wierzchotkiem w dokltadnie jednym i w obu z nich. Trbjkatow z dwoma wierzchotkami na
dolnej krawedzi jest tyle, co pozostalych punktéw na obrazku, czyli 4 -4 = 16 (wybieramy po jednej
prostej z kazdego wierzchotka). Zeby uzyskaé tréjkat zawierajacy prawy dolny wierzcholek, ale nie
lewy, musimy wybraé¢ dwie z prostych przechodzacych przez prawy wierzcholek, ale nie przez lewy,
i jedna z prostych przechodzacych przez lewy, ale nie przez prawy. fiacznie mamy zatem mozliwosci

2‘4?3‘44—16:64.

. Z podanych informacji wnioskujemy, ze wlozenie dwoch kubkéow dodaje 6 cm, zatem jeden kubek
dodaje 3 cm. Zatem, doktadajac 4 kubki do stosu 5 kubkéw uzyskujemy stos 9 kubkow o wysokosci
26 + 4 - 3 = 38 centymetrow.

. Litr mleka zawiera 10 ml substancji innych niz woda. Jesli woda ma stanowi¢ 98% mieszaniny, cala
mieszanina musi by¢ 50 razy wigksza, czyli mie¢ 500 ml. Zatem trzeba odparowaé

(1000 — 10) — (500 — 10) = 500 ml.

. Mamy trzy przypadki: albo jest to trojkat réwnoboczny, albo bok 2026 jest ramieniem, albo ramie
tréjkata rownoramiennego jest krotsze niz 2026. W drugim przypadku, korzystajac z nieréwnosci
tréjkata, mamy mozliwoéci od 1 do 2025 na dlugosé trzeciego boku. W przypadku trzecim na dlugosé
ramienia mamy mozliwo$ci od 1014 do 2025, czyli 1012 mozliwosci. Razem

1+ 2025+ 1012 = 3038.

. 11a = 10a+a. Obliczajac te sume pisemnie, zauwazmy, ze cyfra jednosci wyniku to 9, cyfra dziesigtek
to 8 i przenosimy jedynke, przy czym od teraz wszedzie dodawanie bedzie skutkowaé cyfra 8 i
przeniesieniem jedynki: od setek wzwyz dostajemy same dziewiatki az do momentu, gdy zostaje
nam sama dziewiatka (pierwsza cyfra od lewej liczby 10a). Wéwczas przeniesiona z poprzedniej
kolumny jedynka sprawi, ze dostaniemy cyfre 0 i przeniesienie jedynki. Ostatecznie wynik to 1, 0,
997 dziewiatek, 8, 9. Liczba 11a ma wiec w swoim zapisie 998 dziewiatek.



9.

10.

Rozktadamy na czynniki pierwsze: 2025 = 3* - 52. Kazdy dzielnik liczby 2025 musi byé iloczynem
nie wiecej niz 4 trojek i nie wiecej niz dwdch piatek. Przy czym trojka albo piatka moze tez nie
wystapi¢. Mozliwosci jest zatem 5 - 3 = 15.

Nalezy zauwazy¢, ze opisano dwa rodzaje trojkatow. Przypadek pierwszy: gdy oba katy zwiazane ta
zalezno$cig sg ostre oraz przypadek drugi, gdy to kat prosty jest wickszy o 50% od jednego z ostrych
katéw. Niech «, 8 to beda katy ostre tego tréjkata, przy czym g8 > a.

W przypadku pierwszym (3 = %a) mamy « 4+ %a = 90°, z czego wyliczamy « = 36°, a wiec § = 54°.

W drugim za$ mamy 90° = %ﬂ, czyli 8 =60°, a = 30°.



