Zimowa, Szkota Matematyki 2026

Ciagi jednomonotoniczne

1. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb dodatnich a i b zachodzi nieréwnosé:
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2. Wykaz, ze jezeli liczby z i y sg dodatnie oraz n jest liczba naturalng (n > 1), to:
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3. Niech a, b, c beda dodatnimi liczbami rzeczywistymi. Udowodnij nieréwnosé Nesbitta:
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4. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b, ¢ prawdziwa jest nieréwnosé:
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5. Niech z,y, z beda dodatnimi liczbami rzeczywistymi. Udowodnij nieréwnosé:
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6. Wykaz, ze jedli liczby a, b, ¢ sa dodatnie, to:
a’b + b3c + Ea > a’be + ab®c + abc?.

7. Wykaz, ze jezeli liczby a, b, ¢, d sa dodatnie, to:

a’ + b+ +d3 > a?b+ b2c + Pd + d2a.

8. Niech x1, 23, ..., %, beda r6znymi dodatnimi liczbami catkowitymi. Udowodnij nier6wnosé:
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9. Niech a1, as,...,a, beda réznymi dodatnimi liczbami catkowitymi. Wykaz, ze:
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10. Udowodnij, Ze jezeli x,y, z sa takimi liczbami nieujemnymi, ze z +y + 2z = 1, to:
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11. Niech a,b, c beda dowolnymi liczbami dodatnimi. Udowodnij, ze:

9(a® + >+ ¢*) = (a+b+c)’.

12. Niech a, b, c beda dodatnimi liczbami rzeczywistymi. Udowodnij nieréwnosé:
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